I.E.S. GONZALO NAZARENO Mateméticas 2° Bachillerato

Ciencias
CONTROL AL GEBRA Febrero 2002
1.-a) Hallaé rango de la siguiente matriz: (2 puntos)
832 -1 30
A=C 1 0 2 +
¢1 -2 127
él 1 9
b) Estudia la dependencia o independencia linea de los vectores:
0=(2-13); v=(-102); w=(@-212) y z=(119)
. al 2 0o
¢) Dada la matriz B:g =. Calculaay b para que su rango sea 1.
a 4 bg
2.- Resuelve € siguiente sistema matricial: (1,75 puntos)
&0 5 - 40 e/ 1 2 0
3x-2Y=g5 9 0+ 2x+Y=g-6 6 7=
€15 -4 4 4 10 -5 -2
. &8 106 :
3.- Dadalamatriz A = = sepide (2 puntos)
& 25
a) Halarlamatriz B=3A>A"'- 21 (I eslamatriz unidad de orden 2)
06
b) Hallar lamatriz X tal que A XX =8Q g
% 13

4.- Discute € siguiente sistema de ecuaciones, segun los valores de a:
X-9y-z=-4Q
X-y+z=6 ;, (1,75 puntos)
3- Gy+az=31},

5.- Estudia, seguin los valores del parametro k la compatibilidad del siguiente sistema.
Obtén, si es posible, una solucion con z=k.

X+y+ 2w=3 {
X-y+z-w=1 J,',
5X - 3y+2z- 4W:k-|y

2x+y+z+w=2 |

(2,5 puntos)
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SOLUCIONES
5 A 1 95 A 1 95

ge21 o1 22 Cy oo 2 2E 5 11?4a cd
HA=¢ T8¢ 43¢ SR 1re ¢ N

¢1 -2 12° 9 .2 12° 0 -3 373322

8 T 8 143 212 8 i

€1 1 95 2 -1 35 €0 -3 -15;
d 1 9% ad 1 96
01 11-. o111

. 32+342 . de donde rango(A)=3

0 0 36° 0 0 07
§o 0 -12; éo 0- 12,

b) Los vectores dados son las filas de la matriz A, como el rango es tres y hay cuatro vectores,
son linealmente DEPENDIENTES.
el 2 0p

c) B= 8 i para que el rango sea 1, las dos filas tienen que ser L.D., es decir una de
¢ga 4 bo

ellas combinacion lineal de la otra, es decir, proporcionales; para que esto ocurra como el

elemento central es 4=2.2, tendra que ser a=1.2=2 y b=0.2=0.

&0 5 -4 el 1 2o
2) Llamamos: A:SS 9 0.y B:g-6 6 7.
_ 315 -4 4; 810 -5 - 2;

Asi, el sistema queda:

3X- 2Y = Au 1 1
y Y resolviendo, tenemos que X ==(2B+ A); Y ==(3B- 2A)
2X+Y =B p 7 7

xld 7 068 &2 1 O0s

Hacemos las cuentas: ZB+A=g- 7 21 14: de donde X= g 1 3 2:

§35 -14 04 §€5 -2 0,
®21 -7 1456 3 -1 2%
3B-2A=¢-28 0 2l- dedonde Y=c-4 O 3.
€0 -7 -14, €0 -1 -2;

@ lo3 56 _dd 06 30 516 &2 0s 28 5lp
3)a) B=3 : - 2 1= %- += i
s 2% 22 %0 15 Gs1 875 G0 2 §s1 85
a8 leeX Yo & 06
b) ; T= +, de donde , operando, tendremos que:
25 2£z Wy Eo 1,
X+2z2=2 @
y+w=0" _ 3x+z=20u 3y+w=0¢ :
y que son dos sistemas: vy y » CUyas soluciones son:
X + 2z = 05 ox+2z=0p " Sy+2w=1j
Sy + 2w =1f,

x=4; y=-1; z=-10; w= 3, lamatriz sera entonces X = +
€ 10 33
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By.z=-44d -5 -1 - 44 d -5 -1 -4
S S 20a 12 € 1.,
4) X_y+Z:6 ygl -1 1 6+3a31a 90 4 2 10—§2®
3-by+az=31,§3 -5 a 315 "7 §0 10 a+343;
d -5 -1 -4 d -5 -1 -4
@0 2 1 5 35290 2 1 5.
€0 10 a+343 €0 0 a-2 18
Para a=2p SISTEMA INCOMPATIBLE
Para at 2b SISTEMA COMPATIBLE DETERMINADO
5)
X 2w=3 gad 1 0 2 35 A 1 0 2 3
i o3 foa31 § :
X-y+z-w=1 7.3 -1 1-10 3‘,1151a®g0-4 1-7 -9 =
5x- 3y+2z- 4w=k’S5 -3 2 -4 k¥ "7 ¢0.8 2-14 k-157
! 142212 i
2X+y+Z+W=2 b§2 1 1 1 25 § -1 1 -3 -4 4
A 1 0 2 3 5% A 1 0 2 3 3
o + c +
pa, 4201 1 -3 -4 3820 0-1 1 -3 -4 ..,
60-8 2-14 k-15742423 S0 0 -6 10 k+17°
§0-41-7-9; Eoo 3 5 7
A 1 0 2 35
0-1 1 -3 4.
0 0 0 0 k+37
§o 0-3 5 7 ;
Para k = - 3 SISTEMA COMPATIBLE INDETERMINADO (3 ecuaciones y cuatro
incognitas)

Parak : -3 SISTEMA INCOMPATIBLE.
X+y+ 2w=3 j
Resolucion para k = - 3, el sistemaquedar& - y+z- 3w = -4'y
- 3z+5w:7L

. 7 .
Haciendo z=t, tendremos que w = + 3t , operando en |as otras dos ecuaciones, nos

2- 2t -4t- 1
saleque x = ——; =
q 5 Y 5

Conloque s hacemos z=t =Kk = - 3, lasolucion pedida sera

i 8

.I.X = —

, 5

Iy:E
solucion :i7 5

iz=-3

A

W= —

t 5



